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ZADANIE 1. Sprawdź, że pÃlaszczyzna ma ta̧ same topologiȩ z metrykami euk-
lidesowa̧, taksówkowa̧ i maksimum. Sprawdź, że póÃlpÃlaszczyzna

Π+ = {〈x, y〉 : x > 0}

jest zbiorem otwartym.

ZADANIE 2. Udowodnij, że każdy podcia̧g (xnk
)k∈N cia̧gu (xn) zbieżnego (w

przestrzeni metrycznej) do x jest zbieżny do tej samej granicy x. Udowodnij, że
limn xn = x wtedy i tylko wtedy gdy każdy podciag (xnk

)k∈N ma podcia̧g (xnki
)i∈N

zbieżny do x.

ZADANIE 3. Podaj przykÃlad rodziny (nieskończonej) zbiorów otwartych, których
przekrój nie jest otwarty i analogicznie, przykÃlad rodziny (nieskończonej) zbiorów
domkniȩtych, których suma nie jest domkniȩta.

ZADANIE 4. Otoczeniem zbioru A o promieniu ε nazywamy zbiór

K(A, ε) = {x : ∃y∈A : d(x, y) < ε}.

sprawdź, że K(A, ε) =
⋃

y∈A K(y, ε) (i wywnioskuj z tego, że K(A, ε) jest zbiorem
otwartym). Nastȩpnie udowodnij, że F jest zbiorem domkniȩtym wtedy i tylko
wtedy gdy

F =
∞⋂

n=1

K(F, 1
n ).
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